THEOREME DE PYTHAGORE ET SA RECIPROQUE
THEOREME DE THALESET SA RECIPROQUE

v Théoremede Pythagore:
Si untriangle est rectangle, alorsle carré delalongueur del’hypoténuse est égal ala somme des carrés des
longueurs des deux autres cotés.

C

Soit letriangle ABC rectangle en A ci-contre.
D’ apreés le théoréme de Pythagore, ona:
BC*= AB*+ AC~.

v Réciproque du théoréme de Pythagore :
Si dans un triangle le carré de la longueur du plus grand coté est égal a la somme des carrés des longueurs des
deux autres cotés, alors cetriangle est rectangle.

Exemple : —
Soit letriangle FGH ci-contre.

[FG] est le plus grand c6té.

D’ une part, FG* = 5% = 25,

d autre part, FH? + HG? = 3% + 4* = 25,
Donc FG® = FH? + HG".

Donc d apreés la réciproque du théoreme de Pythagore, le triangle FGH est rectangle en H.
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v Contraposée du théor éme de pythagore:
Si dans un trianglele carréde lalongueur du plus grand coté n'est pas égal ala somme des carrés des longueurs
des deux autres cotés, alors cetriangle n'est pasrectangle,

Exemples:
Soit letriangle KL tdl que: JK =12 cm, KL =11cmet LJ=10cm.

[JK] est le plus grand cété,

D'une part, JK?=12° =144,

d autre part, KL? + LF = 11% + 10° = 121 + 100 = 221.

Donc JK*1 KL?+LJF.

Donc d' aprés la contraposée du théoreme de Pythagore, letriangle JKL n'est pas un triangle rectangle,

v ThéorémedeThalés:
On consideére lesfigures ci-contre:
Si: - lespointsA, B et M sont alignés;
- lespoints A, C et N sont alignés;
- lesdroites (BC) et (MN) sont paralléles
AB _AC _ BC
AM AN MN

alors,ona:

v Réciprogue du théoréme de Thalés:

AB _AC

Si lespoints A, B, M sont dansle méme ordre quelespointsA, C, N, et si AM AN alorslesdroites (BC) et (MN)

sont par alléles.



Exemple :
On considerelafigure ci-contre :

Lespoints A, B et C sont alignés dans le méme ordre que les points A, D et E. 45 A
. AB 45 9 65 / 54
Dunepart,A—C—%—l—3 B \ 8
AD _54 _ 9 D
D’ autre part, AE 7_8 = 1—3 o
AB _ AD
Donc A_C —E E

Donc d' apreés la réciproque du théoreme de Thales, les droites (BD) et (CE) sont paralleles.

v Contraposée du théorémede Thalés :

AB . AC

1 .
M AN alors les droites (BC) et

Si les points A, B, M sont dans le méme ordre que les points A, C, N, et s

(MN) ne sont pas parallées.

Exemple:
On considéere lafigure faite a main levée ci-contre:

Lespoints F, E et M sont alignés dans le méme ordre que les points G, E et N,

, EM 2
D'une part, — =—
EF 3
D’autrepart’ﬂ:§2§2§
EG 4 40 8
b EMlEN
CEF EG

Donc d aprés la contraposee du théoreme de Thales, les droites (FG) et (MN) ne sont pas paralleles.



